Chapitre 1

Fonctions

1. Calculer le domaine des fonctions suivantes.

a) a(z) = 2963_3 f) f(z)= \/%
z—2 g) g(x) = In(z —5)
b) be) = o
_ = In(z — 5)
c) clz)=vVr +7 —
d) d(z) = ;17 i) = In(z + 3)
. . V18 —=x
e) e(r) =v8—2x 1) i) = (x —9)In(x +9)

2. Construire le tableau des signes des fonctions suivantes.

z+3 _x2—|—14:v—|—49

a) a(z) = b) b(x) = _ 2t -5z —36

©) () 2 -2z +1

3. Avec les fonctions a(z), b(x) et c¢(z) de la Question 2, calculer le domaine des

fonctions suivantes.

) Velx)

) Valz) ) Vb(z) e
f) In(c(x))

b) In(a(x)) d) In(b(x))
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Réponses
1. a) dom(a) =]— o0, 1.5[ U]1.5,00]
b) dom(b) =] — 00, —0.4[ U] — 0.4, 0]
¢) dom(c) = [—7,00[
d) dom(d) =] —7,00]
e) dom(e) =] — 00, 4]
£) dom(f) =] — o0, 4]
e) dom(g) = |5, 00]
f) dom(h) =15,6[ U6, 00[
i) dom(i) =]—3,-2[U]—2,5]
j) dom(j) =]—-9,—-8[ U] —8,9[U]9,18]
2. a)
x | —o00,=3[| =3 |]=3,5[| 5 |]5, 00]
signe de a(x) - 0 + n.d.
b)
x | —o0,=7[| =7 |]—=73[] 3 |]3,00]
signe de b(x) - 0 - n.d. +
c)
x |—oo, =4[ | =4 |]—=4,1[] 1 []1,9]9]]9,00]
signe de ¢(x) + 0 n.d 0] +
3. a) dom( a(ac)) = [-3,5]
b) dom (In(a(z))) =]—3,5]
) dom( b(:n)) — [T} U]3,00]
d) dom (In(b(z))) =13, 00|
e) dom \/c(x)) =]—o00,—4] U [9,00]
f) dom (In(e(x))) =] — o0, —4[ U ]9, o0]
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Solutions (DGD)

1
1. b) OZ<:>A7EO:ICiA:5x+2,
52 +2 % 0
bx # —2
—2
x # —04.
Ainsi dom(b) =R\ {-0.4} =] — 00, —0.4[U] — 0.4, o0[.
e) o VA= A>0:1Ici A=8— 2,
8—-2z >0
8 > 2x
L
2/
4> x
Ainsi dom(e) = | — o0, 4].

° \/Z<:>A20:IciA:8—2xetdelaQuestion1e)x<4.

f)
1
o — <= A#0:1Ici A=+/8—2x et /8—2x =0 si et seulement si x = 4,
donc
x =4 ¢ dom(f).
Ainsi dom(f) =] — oo, 4].
g) e In(A)<—= A>0:Ici A=xz-25,
z—5>0
T > 0.
Ainsi dom(g) = |5, o0].
h) e In(Ad)«<= A>0:Ici A=z -5 et de la Question 1 g) x > 5.
o %<:>A750:I(31A:ln(x—5),
In(z —5) #0
x—5#1
x # 6.

Ainsi dom(h) = ]5,6[ U |6, co.
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1
j) e Z@A;&O:

Avec A=2x -9,
r—9#0
x #9.
Avec A =In(z +9),
In(z+9) #0
r+9#1
x # —8.
e n(A) <= A>0:Ici A=z+09,
z+9>0
x> 9.

e VA= A>0:1ci A=18—1,

18—x >0
18>«
Ainsi dom(j) =]—9,-8[ U] —8,9[U]9,18].
2. a) La fonction est non-définie lorsque x — 5 = 0, donc & x = 5. La fonction a un
zéro lorsque x + 3 = 0, donc a z = —3.

- Pour z < —3, puisque f(—4) = —1/9 < 0 par exemple, alors a(x) est
strictement négative.

- Pour —3 < x < 4, puisque f(0) = 3/5 > 0 par exemple, alors a(z) est
strictement positive.

- Pour x > 5, puisque f(6) = —9 < 0 par exemple, alors a(z) est stricte-
ment négative.
Ainsi
x ] =00, =3[ | =3 |]-=3,5[| 5 |]5,00]
signe de a(x) - 0 + n.d. -

3. a) Puisque VA<= A >0, nous gardons les 0 et les + du tableau des signes de
a(z) de la Question 2 a), ainsi

dom (\/@) —{-3}U]-3,5[= [-3,5].

b) Puisque In(A) <= A > 0, nous gardons les + du tableau des signes de a(x)
de la Question 2 a), ainsi

dom (In(a(z))) =] —3,5[.



