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MAT1741B - Introduction A algebre linéaire - Hiver 2017 1. Le rang de la matrice des coefficients d’'un systéme lin¢aire non-homogene AX = B a 4

équations et 5 inconnues est égale a 4. Parmi les énoncés suivants, un seul est vrai. Lequel?

Examen Partiel 3 (Version B) - Mars 6, 2017 e ]

S A. Le systeme AX = B est toujours incompatible. N O /\/
)<' 'B. Le systtme AX = B peut étre incompatible, mais le systéme homogéne AX = 0

Professeur: Maia Fraser Durée: 75 minutes est toujours compatible. N ONS C
>< C. Le systeme homogene AX = 0 a une solution unique (la solution triviale). = F—————{_
D. Si le systtme AX = B est compatible, alors le nombre de parametres dans sa C il \

E Q/(/% W/) solution générale est 5. /’?Q’Vl( C. 'eo} _1 \
Nom complet: 1/ E. Le systtme AX = B est toujours compatible, et le nombre de pararhetres dans sa \

Nom de famille Prénom solution générale est 1. O W
X F. Le systeme AX = B est toujours compatible, et la solution triviale X = 0 en est

s P toujor solution. )( =0 e SeUR Py Unre
Numéro d’étudiant: \ uj “rs. A S E‘ﬁ(_(ﬁ e a;; B # J’ J
[ by Wlve = Sl = O
DGD (remplir complétement le cercle qui correspond):‘ # @ ;Wﬁe 2 C)('Q vy @ i . o 0

O (labo 1) 14h30-16h00. O (labo 2) 16h00-17h30. C/\é &)’VW\-Q
O (labo 3) 16h00-17h30. O (labo 4) 16h00-17h30. _-;) 7(01/(791‘&/&) CW&%%& . £

Aucune note n’est permise.

Les calculatrices ne sont pas permises. -
: S i 3 / 2. Pour un systéme linéaire homogene & 16 équations et 13 inconnues, répondre aux questio&
Cet examen comporte 8 questions et 10 pages. Les questions a choix multiples (1 & 5) valent chacune 2 i
4 sulvantes.
points sur les 28 points que compte 'examen. Inscrire & "ENCRE dans les cases ci-dessous les LETTRES
correspondant aux réponses a ces questions. o (1) e Systéme peut—il o incompatible’.’ )<

! @21 & Z‘UY' 1 9 3 4 B 2 s (2) Le systéme peut-il avoir une infinité de solutions? et é
é . s D e H v y (3) Le systeme peut-il avoir une solution unique? |~ |

—

%

Les questions 6 & 8 sont & développement et requitrent une réponse détaillée. Prenez soin de
A. Non, Oui, Non B. Non, Non, Non C. Oui, Oui, Oui

bien rédiger votre solution. Vous pouvez utiliser le verso des pages et les pages additionnelles si
D. Oui, Oui, Non E. Non, Oui, Oui F. Non, Non, Oui

vous manquez d’espace au recto.
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3. Considérer le systéme linéaire suivant: \ / 5. On note A la matrice
o 2 (k+2)
21 + (a—2)z, 1 (k+2) 8

{

Laquelle des conditions suivantes est équivalente a I'incompatibilité du systeme?

JE=2L

o i 21}2 b

et on considere le systéme linéaire homogene avec variables z1, z; donné par A% = 0.
Pour quelles valeurs de k est-ce que ce systéme a des solutions non-triviales?

A.ag=0etb#1 Bua—doub—1 A. —20ub B.1/2 C.3
C.a+2etb—1 _D.a=4detb£1 DLk =) E.k#6 F.2o0u -6
E.a#4etb#1 F. Aucune des autres réponses
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6. [6 points] Considérer la matrice: Version A
2 2 =11 2
Pl 6L S
e T e i ( z 1 _-I
O G 2) MB-_ J.Q%/v,gccc

(1) Utiliser la méthode de votre choix pour calculer le déterminant de A.

(2) Etant donnée une matrice carrée C' de format 2 x 2 dont le déterminant est 3. En déduire

; : z 2
le déterminant de la matrice B = —3C*CTC1. o ( b ) W ( C ) A ( () _l
= 3 e
detC

et e
dth = W;Zig ] 9 C?’g’_ = &K/
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e L (-noeu[zz )

= (QAE2)— RI)-n)
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6. [6 points| Considérer la matrice:

Version B
L S e (
e () derb = br(-3cCTc !
U )

z ¥ &
(1) Utiliser la méthode de votre choix pour calculer le déterminant de A. L ( R ‘g ) (ﬂe} ( (’ ) de-'t# C .L

(2) Etant donnée une matrice carrée C' de format 2 x 2 dont le déterminant est 3. En déduire MC
le déterminant de la matrice B = —3C*C7TC!.
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i : 1 g Versions
7. [6 points] Considérer le systéme linéaire suivant: A
etB > 3

z + 3y + (2—a)z = 4-0b = e ; [2~61 (L?L-b

e g i A e

{3x—2y+92 =10 3 ~2. 9 X
22 — 4y + az = b 2 (_/ & ‘9

oil a et b sont deux nombres réels. (Tip: essayer d'éliminer les @ et b de la premicre ligne pour

faciliter les calculs.)
(1) Trouver les valeurs de a et b telles que le systéme: L { == L 5 =7 L/ / G , Z' L/
i. admet une solution unique 3 oL Z q / o
ii. admet une infinité de solutions, ~
iii. est incompatible. 2_ —_ (/ & b
(2) Dans le cas (ii),
i. donner la solution générale du systéme, i 7{
ii. donner une description géométrique de cette solution. : [ 5.4 ‘; ('I ) ( Z ( [ < ( 2_
L / 3

a i 3 2 4 j i
(2) oo /é ’, % ;’»L Vi S i g a-4 \ g
oo g 610 7oy
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Gook /= e W . /0 ( 3 ﬁlz
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ol Al S L B : : .
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Version A
8. [6 points] Pour chacun des énoncés suivants, déterminer s'il est vrai ou faux. Justifier votre

réponse.

(1) Si un systéme homogéne est compatible, alors il admet une infinité de solutions.

(2) Si le systéme homogéne AX = 0 admet une infinité de solutions, alors chaque forme
échelonnée de A a au moins une ligne nulle.

(3) Si le systeme homogene AX = 0 admet une solution nou-triviale, alors le systeme AX = B
admet une infinité de solutions pour n'importe quelle colonne B,

-0 e oS (B idofe 1rais N & ag/@a%@u/\f
(1) Famx AaLO e wlls. & %):f(g?)‘ -
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(Aerc hn'a MCMZ/LQ scluhern). /Of»//&(«/y\fu,f
/};{'/ 0 0)7 Vi Syd. hom. A=0 @ Cenwne Sobehms

6 0 g):/g):qle /’/Zf

o BN
a3 guard B = hy 'y A pra He ol sy or—



MAT1741B Examen Partiel III - Hiver 2017 Page 9 de 10 MAT1741B Examen Partiel III - Hiver 2017 Page 10 de 10

8. [6 points] Pour chacun des énoneés suivants, déterminer s'il est vrai ou faux. Justifier votre

réponse. Version B

(1) Si le systéme homogéne AX = 0 admet une infinité de solutions, alors chaque forme

échelonnée de A a au moins une ligne nulle.

(2) Si un{ systeme homogene admet une solution non-triviale, alors il admet une infinité de

solutions.

(3) Si le systeme homogene AX = 0 n’admet que la solution triviale, alors pour n'importe
quelle colonne B le systéme linéaire AX = B admet une solution unique.

() Fawx P orangle A = (/0 (/) 2)

L)
7 ; Vu/ﬁé
. e o (B $Pw ;
(2 @ ha“”%k% A 2. Dveanes N&
| éiZ/ Sg/,Wf‘“(, 00 SoleA
e i lee O

(3 Fauwx i Aveo VAl e av-o )
7 canmias = [0 000 IO o L e

e aroahes = roy (42 1 e ﬁ;(fp?
Viavtenond Bi(fQ e .
!7

LA FIN.



