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1. Soit A une matrice de format (4 x 5). Rappelons que ker A = {x € R® | Az = 0} et

col A = {Az | z € R®}. Sile rang de A = 4, alors

@colA:]R‘1 et dimker A =1
.col A=R*et dimker 4 =4
C. dimcol A =1 et dimkerA =1
D. dimcol A =1et ker A =R?®
E. dimcol A =4 et ker A = R®

F. col A = {0} et dimker A =4 o(hu Q&@L -A) = 5 _ h%@}
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3. Soit 5 = [(1) (1)} et considérons le sous-ensemble W = {A € M, | SA = AS}.
Parmi les énoncés suivants, lequel est correct?

A. W n’est pas un sous-espace de My

B. W est un sous-espace de My, et dim W =4

C. W est un sous-espace de M, et dimW =3
@ W est un sous-espace de My, et dimW = 2

E. W est un sous-espace de My, et dimW =1

F. W est un sous-espace de My, et dimW =0
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4. Soit

a) Trouver une base B; du sous-espace ligne de A.
b) Trouver une base de I'espace colonne de A.
c¢) Trouver une base By du noyau ker A = {z € R* | Az =0}. |

hawspeset
d) Calculer le produit scalaire entre chacun des vecteurs'de B; et ceux de Bs.
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5. Soit V ’enveloppe linéaire de ol 1o et RE
1 0 0

a) Utiliser 'algorithme de Gram Schmidt pour trouver une base orthogonale B de V'
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b) Trouver la meilleure approximation (notée v) dans V du vecteur w = (_1) .
—1

c) Etendre la base B de V en une base de R?.
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6(a). Dans chaque cas, indiquer dans la boite correspondante si 1'’énoncé ci-dessous est
(toujours) vrai ou peut étre faux.
e Si vous estimez que I’énoncé est faux, donner un contre-exemple explicite.

e Si vous estimez que 1’énoncé est (toujours) vrai, vous devez le justifier avec une
explication claire.

i) Si A est une matrice inversible et si AB = 0,alors B =0
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i) Les colonnes d’une matrice/éormat (4 x 3) sont toujours linéairement dépendantes.

. — H’
- U ce@uﬂe G}CA

\ O o)

oLy | : /
Seq= [0 yap=( 4 Johag=( 9
d 2 o

\ o
Oua: A= (@C\D% A '{ai,aaiog‘{gw ,@DA.TULQ@f&D

REPONSE | NOAJ




6(b).
Soit A une matrice de format (n x n) a coefficients réels. Donner trois énoncés
équivalents a I’énoncé suivant:

“Le systéme Az = 0 a une infinité de solutions” @ .

(i) En utilisant le rang de A:
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(ii) En utilisant la forme échelonnée réduite4 A:
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(iii) En terme des colonnes de A:
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7. [Bonus| Soit W I’enveloppe linéaire de (8) et ((1)) Trouver une matrice A de

1 0
format (2 x 4) telle que ker A = W.

(Vous devez justifier votre réponse.)
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