MAT 1722 A. Hiver 2014. Mercredi 12 mars. 8h30-9h50 Prof. D. Roy

Examen de mi-session 2

Ve,rs 1ol B

NOM de famille:

Prénom:

e Durée: 80 minutes.

e Seules les calculatrices allouées par la Faculté des Sciences (Texas Instruments T1-30, TI-34
et Casio fx-260, fx-300) sont autorisées. Livres et notes de cours ne sont pas autorisés.

e Résoudre chaque probléme dans 'espace prévu a cette fin. Utiliser le verso des pages comme
brouillon si nécessaire.

e La question 1 consiste en 8 sous-questions vrai ou faux. Elle vaut 4 points. Les questions 2 a
5 sont & choix multiples et valent aussi chacune 2 points. Encerclez la réponse correcte. (Les
réponses numériques sont arrondies & la derniére décimale indiquée.)

e Les questions 6 & 9 sont & développement et valent chacune 2 points. Elles requierent une
réponse détaillée. Prenez soin de bien rédiger votre solution.

o [’examen est noté sur 20.

Téchez de réserver au moins 40 minutes pour les questions a déveppement 6 d 9.



Vrai ou Faux?
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1. [4 points] Déterminez dans chaque cas si I'’énoncé donné est vrai ou faux et encerclez la bonne

réponse.

o0 o0
Si0<a, <b, pour tout n > 0 et si Z b, est convergente, alors Z ay est

Faux

n=0 n=0
convergente.
0
Si lim a, = 0, alors la série E a, est convergente. (\) Vrai ( Faux
n—od
n=1

o0
Si la série E ay est convergente, alors lim a, = 0.
1 n—roo .
n=

Faux

o0
Si la série alternée Z(-——l)"an satisfait 0 < Gn+1 < @, pour tout n > 0,

n=0

Vrai

alors elle est convergente. (2.)
o0 oC a

La série géométrique Zar" est convergente de somme Zar” = Vrai (Faux
n=0 n=0 1—r

quels que soient a et 7. (3)

o0

Si la série E ay est convergente, alors elle est absolument convergente.

(«)

o0
Si la série E an est absolument convergente, alors elle est convergente. Faux
n=0
a >
. e 1 ,. - i
Si lim |2 =1, alors la série E a, est convergente. Vrai @
n—o0 | Qp ‘ s ( 'S )

(1) 3‘;—\‘;‘ =« kbiew gue Mm = = O

=, N} oo n

(2) Il Feot aussi gue Mo 6,20
(3) SP a¥xO, il Fau+¢lug vl <1 .

("\) i, (:.L)j c5+ convtrﬁ-e“‘te_ oS Nown C&LSoluMew\"t conve,rje.nfc’,

LET o)

() S A=e0 er Hm 11l

ey \t\
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20
2. [2 pts| La somme de la série est
[2 pts] ; (n+3)(n+2)

A 5 B: 6 c: 't D: &8 E: 9 @‘lO

20 _ 20 (G+)-(w+2)) 20 _ 20

w—

- (13X (nw2) i (n+3)(m 42) C ont2 ne3
SS20 < 20 _ S ao
— (h2)n12) = w42 S N3

(20 20+ 420 ) (2o+_2__o e 2 >
k+2 3 3

- 20 ;--»10 s Nn-reo

l k+3
'O
(h+3)(h+'2-) !
_5n+2
3. [2 pts] La somme de la série Z o est
n=0
N T B A -
A. _":i B. __é— @ —2{"’ D. 7 E. _-1_5 F. —‘2_5
= 2n_ g2 i 3N i gh+2
215 ‘I,M‘H n=o 3! o 0T
= A< (2\_ S I (5
+ 20( ?-) + %;‘O ('-?-)
- /2 25/7
1-34 1-5/7
= 1 __ _ 25
4 2.
- 49
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4. [2 pts] Quelle est la plus petite valeur de k pour laquelle on est certain que la somme partielle
k
1
Z — /2 approxime la série S = Z T avec une erreur d’au plus 10~%7

‘ 28 B: 37 C: 41 D: 61 E:. 77 F: 89
A ‘-
@ JL(x)-—*—;i}z X heersmenKa powe X2l en e
= A (24T
Ek=‘3-sk\ < Sk ,X';/lclx = ( F é’k

= Minm, (- 2¢7%hy2 | o%)s Th%

t-a0

O dsrmends 2l(5/z gt o k*ax2 xlO o k= (‘IOOO)

o k> 27.6.. @{k‘n.&]

5. [2 pts] On sort un fromage Brie du réfrigérateur pour qu’il se réchauffe avant le repas. La
température initiale du fromage & sa sortie du réfrigérateur est de 6°C. Apres 20 minutes, elle est de
14°C. En supposant que la température du fromage obéisse & la loi du réchauffement de Newton,
quelle sera sa température 40 minutés apres ’avoir sorti du réfrigérateur si la température de la

piece est de 22°C?
A: 12.5°C B: 14°C C: 16.5°C 18°C E: 19.5°C F: 21°C

Sk T(6) ko Bormvpirofians dan Aormage opin T mimmadie.

Om o - '.?)_—_r. - k(T.zp_) N T(O)=6,T(ZO) =14

:’S-'?“"“" kdt = dm|T-22]=ktrC = Tz:zl ktre
o T-20 =Rkt o Astel = T= 22 + At

T@)=6 = 6= 224A = A=-16 = T =22-16ekt

TGoy=14 = W=22-16e2°% = 2%k = 3-'?;“1 Lo ok=1 ()

Sk ¥ -0.03466 |
: i
= T(40) = 22“15Q4Ok =29 -1ee“’“ 3229 -16(-5)?3-‘18 Z
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4 + 2 cos(n)

6. [2 pts] A laide du test de comparaison, déterminez si la série Z 53 T 3n 42
n

est convergente ou divergente. Prenez soin de rédiger une solutlon clalre.

2=4-2 T4+42 W) S4+2=6
w3 € Swisdn+2 S

= & 4 +2 cen(n)
102 Y Sy 43w 42 Sn3

2 5 e 6 i I
e, B +2n+2 > e hn?

t Sé\ric de Q:e.mom e ¢ {::.3 >

R Enf.. __ 2\n
7. [2 pts] Déterminez le rayon de convergence de la série Z ?__(_3_3___2)__

y SIS w a,, = 57 (3-3)"
e
lO\Y\-H\ - 5h+l\?<—3'hﬂ ~x

n2

. . = K |5e=
lanl (n+1)? 5 |%-3)|" -3 ”\'H>

/ , '—'*'VS l)-'&‘ AR =0
DW/Q&MOL&O\’AMJ&M

s A S1x-3l <1 @ Ix-3\<

HMowogn ~n Shx-3 >1 S |x-3) >

Swwkww R.-_--‘g_ .

ni- al=~
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> 0o I — 4)" .
8. [2 pts] Sachant que la série Z (5"\/73 est convergente si |z —4| < 5 et divergente si |z —4| > 5,
n=1

déterminez son intervalle de convergence. (Vous devez déterminer si la série est convergente
aux extrémités et justifier vos réponses.)

[x-4[ <5 @ -5< x-4<5 & [-1<x<7 |

Em y-_--\)umcw

- - n -
o,

i 57 -.i—L'::oo (MMRWWMM
wey 9w Vi

= Tt de omgaman % [19)
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9. [2 pts] a) Développez la fonction f(z) = 5oz & série de puissances de z (série de MacLaurin).

2 3 = "
= i ?) -2 AN \—2%\<1

1+ 2% A-(20 ;;o< x)
T L3N <y

o0
nx™

b) Etant donné la série g(z) = Z =

n=0

(i) donnez un développement en série pour ¢'(3),

X 2ao
TN Y

4'(= 2

Ny SY\
, ® 29 h-
Sg/(y=3 B2
oy Sh

Yobodx= S ST went i [w“*“. A
é’ A dx ~ - gn
o h=o 9, SN he (h+)'o



