DIFFÉRENTS THÉORÈMES ÉTUDIÉS DURANT LE COURS


1) Supposons que , donc  et 
2) Multiplier l’inégalité  par le nombre x. Alors, .
3) Multiplier l’inégalité  par -1. Alors, .
4) Puisque , on a . En multipliant cette inégalité par le nombre négatif x, nous avons .




1) Supposons que n est impair. Alors .
2) Donc, .
3) Donc, 
(Ici, on a fait la preuve directe de  qui est la contraposée de )




On sait que 
1) Supposons que . Alors , donc , donc  est vrai.
2) Supposons que . Alors , donc , donc  est vrai.
3) Ainsi,  est vrai dans tous les cas.



On sait que n est soit 1 de plus qu’un multiple de 3, soit 2 de plus qu’un multiple de 3.
1) Supposons que n est 1 de plus qu’un multiple de 3. . Alors, 
 Donc, .
2) Supposons que n est 2 de plus qu’un multiple de 3. . Alors, 

Donc, .
3) Conclusion :  dans tous les cas








On a ab est pair.
1) Supposons que la contradiction «  » est fausse. Alors, ab sont les deux impairs. 
2) Alors, 
3) Donc, ab est impair. 
4) Ainsi, ab est simultanément pair et impair. Cette conclusion prouve que la phrase «  » est vrai.



**Rappel : un nombre réel x est rationnel s’il est égal à une fraction . Si x n’est pas rationnel, on dit qu’il est alors irrationnel.


1) Supposons que . Alors, il existe des entiers n, .  
2) De plus, on peut choisir m, n telle sorte que la fraction soit réduite (Autrement dit, ils sont relativement premier). 
3) En particulier, m, n ne sont pas tous les deux pairs
4) Alors,  
5) En vertue de , on déduit que m est pair. .
6)  
7) En vertue de , on déduit que n est pair.
8) Conclusion : Contradiction à la proposition « m et n ne sont pas tous les  deux paires ».




Montrons par induction que 
1) On pose P(n) comme étant : 
2) On vérifie premièrement P(1). 
3) Montrer peu importe . 
Donc, supposons que  est vrai. 
Autrement dit, supposons que  est vrai. 

 





Montrons par induction que 
1) 
2) 
3)  on suppose que  est vrai. On cherche maintenant à démontrer que  est aussi vrai. 
4) 





Montrer par induction que 
1) 
2) 
3) Soit  on suppose que  est vrai. On cherche maintenant à démontrer que  est aussi vrai.
4) 



Montrer, par induction, que 
1) 
2) 
3)  on suppose que  est vrai. On cherche maintenant à démontrer que  est aussi vrai.
4) , donc 



Montrer, par induction, que 
1) 
2) 
3)  on suppose que  est vrai. On cherche maintenant à démontrer que  est aussi vrai.
4) , donc 
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