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Question 1. Déterminer lim
x→0

(
ex − 1

x

)
. Réponse: 1

Donner deux séries qui commence (une à la droite de zéro et une à la gauche). Quatre
termes suffisent pour chaque série.

xn f(xn) xn f(xn)

0.1 1.05170918 -0.1 0.95162582
0.01 1.0050167 -0.01 0.99501663
0.001 1.000500 -0.001 0.99950020
0.0001 1.000050 -0.0001 0.9999500

Alors, lorsque x→ 0, la limite s’approche 1 des deux côtés.

Question 2. Calculez les limites suivantes, si elles existent, ou dites pourquoi la limite
n’existe pas. Justifier votre réponse sans utiliser un tableau ou une série de numéro.

(a) lim
x→0

1

x

(
1− x
1 + x

)
. Answer: N’existe pas

lim
x→0−

1

x

(
1− x
1 + x

)
=

1

0−
(1) = −∞

lim
x→0+

1

x

(
1− x
1 + x

)
=

1

0+
(1) =∞.
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(b) lim
x→1

1− x2

x2 − 3x+ 2
. Réponse: 2

lim
x→1

1− x2

x2 − 3x+ 2
= lim

x→1

(1− x)(1 + x)

(x− 2)(x− 1)
= lim

x→1
−(1 + x)

x− 2
= 2.

(c) lim
x→0

sin2(x)

cos2(x)
. Réponse: 0

lim
x→0

sin2(x)

cos2(x)
=

sin2(0)

cos2(0)
= 0.

Question 3. Est-ce que la limite lim
t→0

(
1

t
√

1 + 5t
− 1

t

)
existe? Réponse: Oui

Si oui, la limite égale quoi? Réponse: -5/2

Justifier votre réponse sans utiliser un tableau ou une série de numéro.

lim
t→0

(
1

t
√

1 + 5t
− 1

t

)
= lim

t→0

1−
√

1 + 5t

t
√

1 + 5t
× 1 +

√
1 + 5t

1 +
√

1 + 5t
= lim

t→0

1− (1 + 5t)

t
√

1 + 5t(1 +
√

1 + 5t)

= lim
t→0

−5t

t
√

1 + 5t(1 +
√

1 + 5t)
= lim

t→0

−5√
1 + 5t(1 +

√
1 + 5t)

= −5/2.
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Question 4. Soit g la fonction définie par g(x) =
x2 − 9

|x− 3|
.

a) Calculez lim
x→3+

g(x). Réponse: 6

lim
x→3+

x2 − 9

|x− 3|
= lim

x→3+

x2 − 9

x− 3
= lim

x→3+

(x− 3)(x+ 3)

x− 3
= lim

x→3+
(x+ 3) = 6.

b) Calculez lim
x→3−

g(x). Réponse: -6

lim
x→3−

x2 − 9

|x− 3|
= lim

x→3−

x2 − 9

−(x− 3)
= lim

x→3−

(x− 3)(x+ 3)

−(x− 3)
= lim

x→3−
−(x+ 3) = −6.

c) Est-ce que la limite lim
x→3

g(x) existe? Réponse: Non

Justifier votre réponse:

lim
x→3+

g(x) 6= lim
x→3−

g(x).

Alors la limite à x = 3 n’existe pas.
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Question 5. Pour quelles valeurs de a et b la fonction définie par

f(x) =


a sin(x) + b, x ≤ 0

x2 + a, 0 < x ≤ 1

b cos(2πx) + a, x > 1

est-elle continue pour toutes valeurs de x?

Réponse: a = b = 1

La fonction f(x) est continue pour toutes valeurs de x si

lim
x→0+

f(x) = lim
x→0−

f(x) = f(0)

lim
x→1+

f(x) = lim
x→1−

f(x) = f(1).

Alors on a que

lim
x→0+

f(x) = lim
x→0+

(x2 + a) = a

lim
x→0−

f(x) = lim
x→0−

(a sin(x) + b) = b

f(0) = a sin(0) + b = b.

Donc il faut que a = b. On a aussi que

lim
x→1+

f(x) = lim
x→1+

(b cos(2πx) + a) = b+ a

lim
x→1−

f(x) = lim
x→1−

(x2 + a) = a+ 1

f(1) = 12 + a = a+ 1.

Donc il faut que b + a = a + 1. Alors b = 1. Puisque a = b, il faut que a = 1 aussi. Donc la
fonction f(x) est continue pour toutes valeurs de x si a = b = 1.
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